Matematyka 1ALO  12-21V
Temat :Funkcje trygonometryczne kąta ostrego (2h)
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https://epodreczniki.pl/a/sinus-cosinus-i-tangens-kata-ostrego/DG9KzmqsS
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Tablice są niżej
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Jeśli w zadaniu mamy kąty 300, 450, 600, to wartości funkcji trygonometrycznych bierzemy z tej tabelki.
Przykłady
1.Zapisz sinus ,cosinus i tangens kąta zaznaczonego na rysunku
[image: ]
2. Oblicz wartości funkcji trygonometrycznych kąta zaznaczonego na rysunku
[image: ]
3.Wyznacz z dokładnością do 10miarę kąta zaznaczonego na rysunku
[image: ]
4.Oblicz długości odcinków oznaczonych literami
[image: ]
Temat: Związki między funkcjami trygonometrycznymi . (2h)
https://epodreczniki.pl/a/tozsamosci-trygonometryczne/Dt0Qpoxx9
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Przepisz i przeanalizuj przykłady: 2, 3, 5, 6, 7, 8 ze strony
https://epodreczniki.pl/a/przyklady/D19e7Gvwr
  Poniżej znajduje się karta pracy (prześlij rozwiązania)




















                                                 KARTA PRACY  1ALO  12-21V
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)5.W trójkącie prostokątnym jeden z kątów ostrych ma 300, a przeciwprostokątna ma długość 14. Oblicz długości przyprostokątnych tego trójkąta.
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Tablice wartosci funkeji trygonometrycanych

snx | cosx | tgx | Mamkaax sinx
0,0000 | 1,000  0,0000 45° 07071
00175 | 0,998 | 0,0175 160 07193
00349 | 09994 | 0,049 470 07314
00523 | 09986 | 0,0524 48° 07431
00698 | 09976 00699 |  49° 0.7547
00872 | 09962 | 0,0875 50° 07660
| 01045 | 09945 | 0,1051 510 07771
01219 0995 | 01228 b 07880
| 01392 0993 0,105 53 0,7986
01564 | 09877 01584 54 0,809
01736 | 09848 | 01763 55° 08192
01908 09816 | 0,1944 56° 0,829
02079 09781 57° 0,8387
02250 09744 58° 0,8480
03419 59° 08572
02588 09659 | 0,679 60° 0,8660
02756 | 09613 | 02867 61° 08746
02924 | 09563 | 03057 62 0,8829
03090 | 09511 | 03249 63° 0,8910
03256 | 09455 | 03443 64 0,898
03420 09397 | 0,3640 65° 09063
| 03584 09336 03839 66 09135
03746 | 09272 | 04040 67 0,9205
03907 | 0,9205 | () (687) 09272
04067 | 09135 | it 09336

05150

0,5000
0,4848
0,4695
04540
04384
04226
0,4067
03907
03746
0,3584

16643

17321
1,8040
1,8807
1,9626
2,0503

2,445
2,2460
2,3





image7.png
o5
26°
B
28°

04226
0,4384
04540
0,4695
0,848

05000
05150
0,5299
0,546
0,5592
05736
0,5878
0,6018
0,6157
0,6293

06428
0,6361
0,6691
0,6820
0,6947
07071

0,9063
08988
0,8910
0,8829
0,8746

0,860
038572
0,3480
0,8387
0,290

08192
08090
07986
0,7880
07771
0,7660
07547
07431
07314
07193
0,7071

0,463
0,4877
0,5095
05317
05543

05774

16249
06494
06745

07002
07265 |
0,7536
07813
0,8098

0,8391
03693 |
0,9004 |
09325
09657
1,0000

70°
71°
7
73°
74°
75°
76>
77°
78°
79°
80°
81°
820

E7s
85°
86°
87°

88°
89°
%0°

09397 | 0,3420
09455 0,3256
09511 | 0,3090
09563 | 02924
09613 | 02756
09659 | 02588
09703 02419
09744 | 0,2250
09781 | 0,2079
09816 0,1908

| 09848 | 0,1736
09877 | 0,1564
0 01392
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0,9994 | 0,0349
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19,0811
28,6363
57,2900
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‘Wyznaczymy wartosci funkcji trygonometrycznych dla katow 30°, 45° i 60°.
Rozwigzanie

Jeizeli narysujemy polowe kwadratu i polowe tréjkata réwnobocznego o odpowiednio
dobranych bokach (przyjeliémy inng jednostke dla kazdej z figur), to wartosci funkeji
trygonometrycznych wymienionych kytéw odezytamy bezposrednio z rysunku.

Zestawmy je w tabeli:





image9.png




image10.png
Mo =2
Gon - X

*Ty
ﬁjoq :%{

By oy
9 ex=lg
X =40
%= o =2
c@fmili%

[

Ry :i’%mz
U 2 T T

3y d1o
20




image11.png
Dl

A.C/Y\/d:* ,OG

- tOJcLuo

Abm H37 0, 6048
Lo vt?

¥ 9
5 ox =
g p=g =25 Y 5
tgxgg”‘; 9,445 ws = 75 0L
pr68’ on B2 % 0192

Gz 98°




image12.png




image13.png
Dia dowolnego kata ostrego a prawdziwe sg réwnosci
sinfa+cos’a=1
s oq

Powyzsze zaleznosci okreslajg zwigzki migdzy funkcjami trygonometrycznymi tego
samego kata ostrego.
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1. Oblicz tangens i cosinus katow « i .
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3. Ile wynosi sinus kata «, ktéry przedstawiono na ponizszym rysunku?
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Jezeli cosinus pewnego kata ostrego o wynosi %, to:

Atgax=4 B.tgax = /15 C.tgx = D.lgu:@

o
o
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Korzystajac z tablic warto$ci funkcji trygonometrycznych, ustal z dokladnoscia do 1° miary katow « i B.
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Popatrzmy na rysunek. Jezeli a jest katem
ostrym w tréjkacie prostokatnym, to jedno
2 jego ramion jest przyprostokatng (przyle-
glado kata a), 2 drugie przeciwprostokatng.
Naprzeciwko kata o lezy druga przyprosto-
Kytna.

proyprostakqina preylega

preyprosiokqina lezgca
naprzeciv kqta @
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W tréjkacie prostokatnym, w kiérym  jest kgtem ostrym, stosunek dhugosci przy-
‘prostokatnej lezqcej naprzeciwko kata & do dhugosci przyprostokatne] przyleglej do
kgta & nazywamy tangensem kata i oznaczamy tga.

tgast
Przyklad )
Obliczymy tga, korzystajac  danych na rysunku,
a) b) 9
s
3| 1
s B
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W tréjkacie prostokatnym, w kidrym a jest katem ostrym:

*+ stosunek dlugosel preyprostokatnej leiace) napracciwko tego kata do dhugoici
| precciwprostokatnej nazyway sinusem Kata a i oznaczamy sinc,
|+ stosunek: dlugosl preyprostokatnej preylegl] do kita a do diugosei przeciv-
| prostokqinej nazywamy kosinusem kata a  oznaczamy cos .

| sina=4

cosa=

Funkcje tga, sin, cos @ nazywamy funkejami trygonometrycznymi, a dzial mate.
‘matyki zajmujacy si¢ badaniem ich whasnosci - trygonometria.
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Nakorieu podrecznika znajdujg s tablice wartosci funkei trygonometrycznych (za-
okraglonych do czwartego micjsca po przecinku) dla wszystkich katé ostrych od 1°
do 89" rézniacych sig kolejno o 1°. Mozna 2 nich korzystac w dwie strony:
© dla danego kata odczyta¢
wartoscijgotezechfunkcji oo g v e—— siegajg czasow starotytoych i sg
tyocaieyeatych, el zwigzane 7 rozwojem astronomil, np. 2 szukaniem me-
‘od orentaci na otwartym morzu wedlug widoczaych cst

* majacdang wartosé funkeji ‘miebieskich oraz tworzeniem map.

trygonometrycznej pew-
nego kata, odezytac jego
miarg.

Deinicie, kiére zostaly tuta praytoczone, wprowadzono
W XVI wieks,




image5.png
Przykiad

Odczytamy 7 tablic przyblizone war- "= Wartoici (w systemie driesigtnym) funkcj

tosci katéw rozwazanych w przykla-
dzie3.
Rozwigzani
2) Jezelitga=0,6,to ax31°.
V3

b) Jezeli tgar = 2 0,43, to o 23°,

) Jeelitga=2,5,to a~68°.

Przyktad &

Odezytamy z tablic przyblizone war-
tosci funkeji  trygonometrycznych
Katow 87° i 14°.

Rozwiazanie

trygonometrycznych dia atow ostrych zostaly ob-
lczone 2 duta dokladnocy i spisane w tablicach
8 XV wiek przez Johannesa Millera z Krdlewea.
Korzystano z ich pray rozwigzywania probleméw
zvigzanych 7 réinego typu pomiaremi - praede
wszystkim geodezyjnymi. Uscilona w XVI1 vieka
metoda pomisriw terenowych na podstawie v,
triangulaci (podsiahu danego obszaru na trfks-
) polegale na zastapieniu pomiarw odlegloscio-
wych - katowymi, a nastepnie wyznaczaniu odle
gloici 7 udyciem rachunk trygonometrycznego.

Sin87° ~0,9986 sinl4° ~0,2419
cos87° % 0,0523 cos 14° %0,9703
1g87° ~ 19,0811 1g14° %0,2493




